NORDAN TVA

Grand Hotell 1 Marstrand, 24-26 april 1998




U PPFOLJAREN arrangerades i det pittoreska och bilfria Marstrand, som ar en
av de tva stdder som ryms inom Kungilvs kommun i Bohusldn. Intresset
var denna gang var sa stort att inte alla deltagare kunde beredas rum pa Grand
Hotell, utan nio extra baddar pa det narbelagna harbarget Alphyddan fick tas i
ansprak. Jamte en och annan solglimt bjod viadrets makter pa ett vederkvickande-
varregn och sedvanligt uppfriskande bohusldndska havsvindar som beledsagare pa
promenader runt Marstrandsén och upp till Carlstens fastning. Tio vetenskapliga
foredrag, inklusive en snabbkurs i komplex dynamik av Mattias Jonsson, avholls i
ett gemytligt krypin pa hotellet.
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Urban Cegrell

Den komplexa Monge—Ampére-operatorn

Den komplexa Monge-Ampere-operatorn M A ar av fundamental betydelse inom pluripo-
tentialteorin, dir den spelar en roll liknande Laplace-operatorns i klassisk potentialteori.
Laplace-operatorn #r en linjir differentialoperator och kan sdledes definieras pa rummet
av alla distributioner, medan den komplexa Monge-Ampere-operatorn ar icke-linjar och
inte ens kan utvidgas till att verka pa alla plurisubharmoniska funktioner. Operatorn M A
ar dessutom diskontinuerlig i den svaga *-topologin.

Det finns tvd apekter hos problemet med att utvidga definitionsméngden for den
komplexa Monge-Ampere-operatorn:
1) Givet en plurisubharmonisk funktion ¢, nér kan man finna ett positivt matt p med
egenskapen att det for varje avtagande f6ljd ¢; av sléta plurisubharmoniska funktioner
som konvergerar mot ¢ géller att (ddccpj)n — u?
2) Givet ett positivt matt y, nir kan man finna en plurisubharmonisk funktion ¢ som i
punkt 17
Exempel pa klasser av plurisubharmoniska funktioner dér M A &r véldefinierad och har
goda egenskaper ir de si kallade £p-klasserna. Hér utgérs & av de begransade plurisub-
harmoniska ¢ som har randvérden lika med noll och vars Monge-Ampere-méatt har dndlig
totalmassa. For p > 1 bestar £, av de ¢ som kan approximeras med avtagande foljder ¢,
av funktioner i & som uppfyller

sup [ (—)”(dg;)" < oo

J

Klassen & kan beskrivas som de plurisubharmoniska funktionerna med dndlig plurikomplex
energi. Med hjilp av klassen &, kan fraga 2 ovan besvaras. Om {2 ndmligen ar ett begransat
hyperkonvext omréde och om p &r ett positivt matt pa (2 sidant att

/(—w)p dp < A [/Q(—w)p(dd“so)

n] p/(n+p)

Y

for alla ¢ € &, da finns en entydigt bestdmd funktion ¢ € £, med M A (¢) = (ddcw)n = e
Vi diskuterar ocksa en mer lokalt definierad funktionsklass £ loc

Litteraturhdnvisning
URBAN CEGRELL Pluricomplex energy Acta Mathematica 180 (1998) 187-217



Maciej Klimek

Extremala plurisubharmoniska funktioner

Under det tidiga nittiotalet var det en grupp forskare, bestaende av bland andra Richard
Aron, Bernard Beauzamy och Per Enflo, som undersokte diverse polynomuppskattningar,
av vilka vissa later sig val hanteras med hjéalp av plurisubharmoniska extremalfunktioner.
Denna och annan néraliggande forskning ledde mig till att 1995 inféra en definition av
avstandet mellan tva plurireguljara méngder. Detta begrepp liknar pa ett ytligt plan
Hausdorff-avstandet mellan tva kompakta méangder, men det uttrycks i termer av plurikom-
plexa Green-funktioner. Lat Vg beteckna den plurikomplexa Green-funktionen hérande
till en kompakt miangd E C C", och 1at R beteckna familjen av alla plurireguljéra poly-
nomkonvexa kompakta delmangder av C". Vi definierar da avstandet mellan E,F € R

I'(E, F) = max{||Val|r, |Ve|z)}.

Det visar sig att denna avstandsfunktion gor (R, I') till ett fullstdndigt metriskt rum, och
for varje reguljar polynomavbildning P: C* — C" blir méngdfunktionen E — P~!}(E) en
kontraktion. Speciellt har denna alltsa en fixpunkt i R, enligt Stefan Banachs allménna
kontraktionsprincip, och denna fixpunkt visar sig exakt sammanfalla med den ifyllda Julia-
mangden for avbildningen P.

Liksom det vanliga Hausdorff-avstandet uppfor sig dven metriken I' val med avseende
pa méngteoretiska operationer. Detta faktum medfor att om P, ..., P, ar reguljara poly-
nomavbildningar sa ar avbildningen

k
E +— polynomholjet av [ Pj_l(E)]
j=1

ocksa en kontraktion, nu med en komplicerad ”sammansatt” Julia-méngd som fixpunkt.
Vi kan visa att en sadan sammansatt Julia-méngd beror analytiskt av de genererande
polynomen i den mening som &r bruklig inom teorin for analytiska multifunktioner. A
andra sidan bildar de enskilda avbildningarna

E— P;Y(E), j=1,...,k,

ett iterativt funktionssystem med avseende pa Hausdorff-metriken som genereras av I,
och det visar sig att attraktorn for detta system ar néra forbunden med den sammansatta
Julia-méangden.

Litteraturhdnvisningar

MaAcIEJ KLIMEK Metrics associated with extremal plurisubharmonic functions
Proceedings of the American Mathematical Society 123 (1995) 2763-2770

MaAciEJ KLIMEK Iteration of analytic multifunctions
Nagoya Mathematical Journal 162 (2001) 19-40
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Mattias Jonsson
Plurikomplex dynamik I

Polynomiell dynamik pd C: Lat X beteckna en av de komplexa mangfalderna CF eller P¥,
och 14t f: X — X vara en holomorf avbildning. Dessa foreldsningar behandlar uppférandet
hos de upprepade sammanséattningarna f* = fo---o f dd n — *oo. Bland annat studerar
vi banorna, det vill siga {f"p}, ., eller {f"p} _,, de periodiska punkterna, som uppfyller
f"p = p, samt vissa invarianta objekt, till exempel invarianta matt och strémmar.

Efter lite bakgrund om enkla topologiska modeller for dynamik, som till exempel
Stephen Smales histsko, fokuserar vi pa dynamiken hos polynomavbildningar av det kom-
plexa planet. Givet ett polynom

p(z) = 2% +aq 1271+ ...+ ao,

betraktar vi mdngden K = {z € C; p™z begriansad da n — oo} och dess rand J = 0K,
som kallas Julia-méngden for p.

Viktiga verktyg dr Montels sats om normala familjer och grundlidggande potential-
teori. Den logaritmiska Green-funktionen for den kompakta méngden K visar sig kunna
skrivas explicit som G(z) = lim,_,o log™ |p"(z)| och motsvarande harmoniska matt p =
(2m)"1AG ir invariant med avseende pa p. Mattet p kan ocksa beskrivas med hjélp av
de periodiska punkterna hos p via formeln p = lim, ,cd™ Zp"z:z 6,. Dérfor ar de
periodiska punkterna tita i J = supp p.

I sjalva verket giller formeln p = lim, oo d™" anz:w 0, for ndstan varje punkt
w € C. Detta implicerar att p ar ergodiskt, vilket betyder att varje méngd E som &r
invariant under p méaste uppfylla u(E) = 0 eller u(E) = 1. For néstan alla (med avseende
pa ) punkter w € C géller att banan {p"w} . &r tétiJ.

Litteraturhanvisning

LENNART CARLESON & THEODORE GAMELIN Complex dynamics
Universitext: Tracts in Mathematics Springer-Verlag, New York (1993) x+175 s.



Charles Favre

Klassifikation av en speciell typ av kontraktiva groddar i C?, och dess tillamp-
ning i geometri

En komplexanalytisk grodd f:(C?,0) — (C?,0) sigs vara rigid om unionen C(f*°) av de
kritiska méngderna hos alla dess iterationer f, fo f, f o f o f, och s& vidare, &r lika med
antingen den tomma méngden, eller en sldt kurva genom origo, eller tva slata transversella
kurvor genom origo. I dessa tre fall talar vi om reguljara, irreducibla, respektive reducibla
rigida groddar.

Det visar sig att varje kontraktiv rigid grodd i tva dimensioner via ett lokalt biholo-
morft koordinatbyte kan Gverforas till en polynomiell grodd av normalform horande till en
av sju olika klasser. Dessa klasser kan beskrivas genom att ange dels rangen hos Jacobi-
matrisen D fy i origo, dels den eventuella inverterbarheten hos den linjara avbildningen f,
pa fundamentalgruppen for komplementet till C(f*°). Sa har ser klassindelningen ut:

1) Reguljira groddar (for vilka D fp har rang 2)

2) Irreducibla groddar sadana att D fy har rang 1 och f, ar inverterbar
3) Irreducibla groddar sddana att D fy har rang 1 och f, ej ar inverterbar
4) Trreducibla groddar sddana att D fy har rang 0

5) Reducibla groddar siddana att Dfo har rang 1

6) Reducibla groddar sadana att D fo har rang 0 och f, ar inverterbar

7) Reducibla groddar sidana att D fy har rang 0 och f, ej ar inverterbar

Med hjilp av var klassifikation av rigida groddar kan vi ocksa ge en fullstindig klassi-
ficering av de s& kallade Kato-ytorna. Dessa ytor studerades forst av Masahide Kato 1977,
och de utgors av de kompakta komplexa ytor S som innehdller ett globalt sfariskt skal (en
holomorf bild av standardskalet 1 —e < |z|> < 1+¢) som inte separerar S. De kan ses som
generaliseringar av de klassiska Hopf-ytorna, och uppstar som kvotrum under verkan av en
kontraktiv rigid grodd. Vi bygger vidare pa arbeten av Georges Dloussky som utvecklat
idén att studera Kato-ytor via de associerade groddarna.

Litteraturhanvisning

CHARLES FAVRE Classification of 2-dimensional contracting rigid germs and Kato surfaces
Journal de Mathématiques Pures et Appliquées T9 (2000) 475-514




Nils @vrelid

Randregularitet hos O-problemet i omrdden med irreguljira eller icke pseudo-
konvexa randpunkter

Foredraget beskriver en utvidgning av Joseph Kohns och Louis Nirenbergs subelliptiska
lokala regularitetsresultat fran 1965 till omraden D hos vilka endast en del £ C 0D av
randen ir slit, och diar O-Neumann-villkoren bara forutsitts hélla pd delméngden E. Mer
precist later vi D vara ett omrade i en hermitsk mangfald X, och E en slit, relativt 6ppen
delméngd av dD. Vi véljer tva testfunktioner ¢ och ¢’ i C§°(D U E), sadana att ¢’ =1
pa stodet for (. Anta nu att formerna u, f € Lf,,q(D) uppfyller 99u + 90u = f i svag
mening, samt att u satisfierar O-Neumann-villkoren pa E. Anta vidare att randpunkterna
i E ar e-subelliptiska for operatorn 9 pa (p,q)-former. D& kan vi visa de tangentiella
Sobolev-uppskattningarna

¢V s e + |ICulls+2e + “Céullere <C (”C/f”s + HCUHL?): (*)

under forutsattning att hogerledet ar andligt.

I beviset av (*) ersitter vi elliptisk regularisering med féljande lokala argument: Forst
erinrar vi oss att om {¢s} ar en slit approximativ enhet pa R™, sa géller uppskattningen
|v|ls ~ sup ||@s*v]|s, och alltsd v € Hs(R™) sa snart hogerledet sup ||¢s*v||s &r dndligt. Sa
istallet for att uppskatta de tangentiella pseudodifferentialoperatorna A* verkande pa C u,
déar u loser ett regulariserat randvardesproblem, bevisar vi uppskattningar for operatorerna

Asu = ¢ A (g5 % Cu)

med konstanter som ar oberoende av §. Varje operator A ar tangentiellt regulariserande,
sa vi kan partialintegrera i vanlig ordning.

Denna metod kan tillimpas p4 omraden for vilka O inte har sluten bild. Det ricker att
X kan biaddas in i ndgon X’ som innehéller ett omrade D’ D D, sddant att DNU = D'NU
for nagon omgivning U av E, och sidant att Im 0 &r sluten pa D’. Det foljer da att om v
ar den minimala lésningen till Jv = f pa D, och om vi fortsétter v till en funktion v° pa D’
genom att 1ata den vara noll utanfér D, si giller att v° kan skrivas Yu och paret (u' ) )
uppfyller nu villkoren for (*). I det fall da D € C™ och d& O(D) inte kan fortsittas
over randstycket E later vi D’ vara holomorfienveloppen till D. Detta innebér att de
vanliga subelliptiska uppskattningarna for v nira E &r giltiga i detta fall. Nar Do C D
med D NU = Dy NU, ar var metod val lampad for jamforelser av minimallosningar i
D och i Dy, och i situationen ovan ar deras differens slat upp till £. En konsekvens
av detta ar att skillnaden mellan Bergman-kdrnorna Kp och Kp, ar slit fram till och
med diagonalen Agp = E x E. Féljaktligen &r singulariteterna hos Kp pa Ag lokalt
bestimda. Speciellt giller de vilkinda asymptotiska utvecklingarna fér Bergman-kéarnan,
ursprungligen pavisade av Charles Fefferman samt av Louis Boutet de Monvel och Johannes
Sjostrand, vid strikt pseudokonvexa punkter i E.
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Peter Ebenfelt

Reella hyperytor i komplexa rummet och deras avbildningar

Ar 1974 gav Shiing-Shen Chern och Jiirgen Moser en fullstindig beskrivning av den
lokala invarianta geometrin hos reellanalytiska hyperytor i il , N > 1, vid icke Levi-
degenererade punkter, inklusive en fullstindig normalform fér ytan vid en sddan punkt.
(Detta kallas numera for Chern—-Mosers normalform.) Ett antal intressanta och viktiga
foljdsatser betraffande avbildningar mellan sidana hyperytor kan héarledas fran deras ar-
bete, sdsom till exempel Lie-gruppsstrukturen hos stabilitetsgruppen vid en icke Levi-
degenererad punkt, och konvergensegenskaper hos formella avbildningar.

For en allmén reallanalytisk CR-mangfald i CV (av godtycklig kodimension och utan
villkor pa Levi-formen) &r den lokala geometrin mer komplicerad och ingen motsvarighet
till Chern—Mosers normalform &r kdnd. Trots detta kan man bevisa att avbildningar mellan
reallanalytiska CR-mangfalder av dndlig typ har manga av de egenskaper som avbildningar
mellan icke Levi-degenererade hyperytor har, som exempelvis analytisk jetparametrisering
(vilket medfor Lie-gruppsstruktur hos stabilitetsgruppen) och konvergens av formella av-
bildningar, under forutsdttning att mangfalderna &r holomorft icke-degenererade. Det
senare villkoret ar ocksa nddvandigt for att alla avbildningar ska ha sadana egenskaper.
Metoderna for att behandla dessa fragor for den allménna klassen av CR-mangfalder av
andlig typ ar helt annorlunda &n de som bygger pa existensen och entydigheten hos en
normalform. Ett grundliggande redskap i studiet &r en karakterisering av dndlig typ i
termer av dynamiska egenskaper hos mangfaldens Segre-avbildning.

I detta féredrag tar vi upp pagaende forskning samt en del gemensamma arbeten med
Salah Baouendi och Linda Rothschild.

Litteraturhdnvisningar

SALAH BAOUENDI, PETER EBENFELT & LINDA ROTHSCHILD Real submanifolds in com-
plex space and their mappings Princeton
Mathematical Series, vol. 47 Princeton University Press, Princeton (1999) xii+404 s.
SALAH BAOUENDI, PETER EBENFELT & LINDA ROTHSCHILD Local geometric properties

of real submanifolds of complex space
Bulletin of the American Mathematical Society 37 (2000) 309-336

11




Jan Boman

Om entydig fortsdatining av mikroanalytiska distributioner

Sigurdur Helgasons s kallade stodsats for Radon-transformen siager foljande. Antag att
f(z) ar en funktion pad R™ som avtar i odndligheten snabbare 4n varje negativ potens av
|z| och att dess Radon-transform Rf(L) = [, fds férsvinner for varje hyperplan L som
ar disjunkt fran en given kompakt, konvex mingd K; di 4r f = 0 i R™ \ K. En analog
stodsats for generaliserade Radon-transformer R,f(L) = | . f()p(L,-)ds for godtycklig
reellanalytisk och positiv viktsfunktion p(L,z), € L, gavs av Todd Quinto och mig sjilv
under tillaggsforutsattningen att f har kompakt stéd. Beviset var en latt konsekvens av tva
tidigare kanda fakta, ndmligen en mikrolokal regularitetssats for 16sningar till ekvationen
R,f =0, och Lars Hormanders sats om entydig fortsittning for mikrolokalt reellanalytiska
distributioner: om f = 0 pa ena sidan av en hyperyta S C R™ och (z,&) ¢ WFa(f) for
nagot (z,€) € N*(S), sa ar f = 0 i en omgivning av x; hir &r N*(Lg) konormalen till Lo
i T*(R™).

I ett senare arbete eliminerade jag forutsattningen att f har kompakt stod, varigenom
Helgasons sats kom att utgora ett specialfall svarande mot konstant p. Metoden var att
studera ett ekvivalent problem om Radon-transformer pa det reella projektiva rummet
P™. Ett viktigt steg i beviset var foljande utsaga. Lat f vara en kontinuerlig funktion pa
en omgivning av en kompakt reellanalytisk hyperyta i en reellanalytisk mangfald M, och
antag (1) att f forsvinner av odndlig ordning langs V', och (2) att WFa(f) N N*(V) = &;
da foljer att (3) f = 0 i ndgon omgivning av V.

Det ar naturligt att fraga sig om en lokal motsvarighet till den sistndmnda utsagan
ocksa dr sann, det vill sdga huruvida (1) och (2) implicerar (3) d&ven om V inte forutsitts
vara kompakt. Detta visade jag vara sant i en not i Comptes Rendus, se nedan. Kon-
sekvenser av denna sats for stodsatser for Radon-transformer gav jag i ett arbete i Con-
temporary Mathematics 1992, och i ett arbete fran 1995 publicerat i Kyoto utvidgade jag
min ursprungliga lokala sats genom att ersdtta den analytiska vagfrontsméngden WFy(f)
med vagfrontsméngden WF)y,(f) med avseende pa en godtycklig kvasianalytisk Denjoy—
Carleman-klass C({Mk}), och genom att tillita f att vara en icke-kvasianalytisk ultra-
distribution, alltsa en linjarform pa en icke kvasianalytisk klass av testfunktioner. Genom
ett motexempel av Mikio Sato vet man att den lokala satsen inte &r sann for hyper-
funktioner, och sedemera generaliserade jag Satos motexempel genom att konstruera ett
liknande motexempel i en (ndstan) godtycklig kvasianalytisk klass av ultradistributioner.

Litteraturhdnvisningar

JAN BOMAN A local vanishing theorem for distributions
Comptes Rendus des Séances de I’Académie des Sciences 315 (1992) 1231-1234

JAN BoMAN Uniqueness and non-uniqueness for microanalytic continuation of ultradistri-
butions Contemporary Mathematics 251 (2000) 61-82
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Mattias Jonsson
Plurikomplex dynamik II

Hénon-avbildningar: Shmuel Friedland och John Milnor visade 1989 att alla polynomiella
automorfier av C2 med intressant dynamik ar (konjugerade med) sammansédttningar av sa
kallade Hénon-avbildningar av typen

f(z,w) = (p(2) + bw, 2),

dir p(z) = 2% 4+ aq_124"! + ... 4 a¢ &r ett envariabelpolynom och konstanten b &r skild
fran noll. Givet en sddan Hénon-avbildning f inférs méngderna

K* = {2€ C?; f"z begrinsad di n — +oo},

och deras snitt K = K™ N K~ som ar en kompakt mingd. Man har adven de tre Julia-
mingderna J* = 0K* och J = Jt NJ~ = K. Om p ir en fixpunkt (eller mer allmént
en periodisk punkt) for f sa maste p ligga i mdngden J~ om p &r attraherande, i J* om
p ar repellerande och i J om p ar en sadelpunkt. Genom en sadan sadelpunkt passerar en
stabil mdngfald som ges av W*(p) = {z € C?; frz »pdan— +00} och en motsvarande
instabil mangfald W*(p) som definieras analogt d& n — —oo.

Man har W#(p) C J* och W¥(p) C J~ och en viktig sats av Eric Bedford och John

Smillie sager att W#(p) = Jt och Wu(p) = J~. Beviset bygger pa pluripotentialteori
och positiva strémmar. Till méngderna K* hor respektive plurisubharmoniska Green-

funktioner

1
m — 10g+ lfn,)

+ .
™ = n—l—ldzoo dan

och de positiva slutna strémmarna p* = dd°G* vars stod visar sig vara precis Julia-
méingderna J*. Produktstrémmen pu* Ay~ definierar ett invariant matt u med stéd pa J,
och detta matt kan beskrivas med hjilp av de periodiska sadelpunkterna hos f via formeln

’Ll, = limn_>oo d—n anp:p 5p.

Litteraturhanvisningar

Eric BEDFORD & JOHN SMILLIE Polynomial diffeomorphisms of C?; Stable manifolds
and recurrence Journal of the American Mathematical Society 4 (1991) 657-679

ErIC BEDFORD, MIKHAIL LYUBICH & JOHN SMILLIE Distribution of periodic points of
polynomial diffeomorphisms of C? Inventiones Mathematicae 114 (1993) 277-288
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Mattias Jonsson
Plurikomplex dynamak 111

Reguljira polynomavbildningar av C*: En polynomavbildning f: C? - C? ay grad d sags
vara reguljar om dess homogena del fn av maximal grad d uppfyller f,” 1(0) = 0. Detta ar
ekvivalent med att f kan fortsittas kontinuerligt (och foljaktligen holomorft) till hela pro-
jektiva rummet P2 (Observera att Hénon-avbildningar inte dr reguljira i denna mening.)
Liksom tidigare infor vi den kompakta méangden

K = {z€ C?; f"z begrinsad da n — co}.

Vi later vidare II = P? \ C? beteckna den projektiva linjen i oandligheten. Om nu A &r
attraktionsomradet for II, sa har man en invariant uppdelning P? = K U A.

Adrien Douady och John Hubbard visade omkring 1985 att for ett envariabelpolynom
p:C — C kan Julia-méngden J = 0K effektivt studeras med hjilp av sa kallade externa
stralar, det vill sdga gradientlinjer till Green-funktionen fér C\ K. Var malsédttning ar att
genomféra motsvarande program i C2. Vi infér den plurikomplexa Green-funktionen

G = lim d"log" |f"|,

och den positiva slutna strommen 7' = dd°G. John Erik Fornaess och Nessim Sibony har
visat att det invarianta mattet p = T'AT &r ergodiskt. Vi betecknar dess stod (som ligger
i 0K) med J. Vidare later vi Ji beteckna Julia-méngden for den rationella avbildningen
f |H: IT — II, och motsvarande invarianta matt (med stéd pa Jip) skriver vi pgg.

Till a € Ji hér en stabil mangfald W*(a) = {z € C*; d(f"z, f*a) — 0,n — oo} som
eventuellt kan ha singulariteter. Restriktionen G | W (a) ar harmonisk for nistan alla a € Jp

(med avseende pa mattet ug), och vi definierar £, som méngden av dess gradientlinjer.
Unionen £ = |J, &, utgor alla vara externa stralar, och vi forser £ med mattet v =
prn ® df/2m. Vi visar sedan att ndstan varje (med avseende pa v) strale v € £ har en
véldefinierad d&ndpunkt e(y) € J, och att e v = p.

Litteraturhanvisning

ERric BEDFORD & MATTIAS JONSSON Dynamics of regular polynomial endomorphisms
of C* American Journal of Mathematics 122 (2000) 153-212
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Ragnar Sigurdsson

Den relativa extremalfunktionen

Om X ar en komplex mangfald och F &r en delmédngd av X, sa definieras den relativa
extremalfunktionen for £ i X som '

UR,X = sup{v € PSH(X); v < —XE},

dar PSH(X) betecknar klassen av plurisubharmoniska funktioner pad X och xg &r den
karakteristiska funktionen for E. Foreldsningen behandlar en formel fér ug, x som bygger
pa Evgeny Poletskys teori for skivfunktionaler.

En analytisk skiva i X ar en holomorf avbildning f fran enhetsskivan D C C in i X.
En analytisk skiva f sdgs vara sluten om den kan fortsiattas analytiskt till en omgivning av
det slutna holjet D, medan vi siger att f ar begrinsad om dess bild f(ID) dr relativt kom-
pakt i X. Vi later Ax och Bx beteckna méngderna av alla slutna respektive begransade
analytiska skivor i X. '

Om X ar ett omradei C™ och f € By, sa har f icke-tangentiella griansvérden i ndstan
alla punkter pa enhetscirkeln T och dessa randvérden definierar en Borel-méatbar funktion
f:T — X. For en 6ppen delméngd E C X giller den explicita formeln

up.x = ——swp{A(FU(E)); f € Ax, £(0) = ).

27

Med hjilp av denna formel kan vi bevisa en intressant konvexitetssats for relativa
extremalfunktioner. Anta namligen att X &r ett konvext omrade i C", och att £ C X ar
en oppen eller kompakt konvex delméangd. D4 dr subnivaméngden {¢ € X ; ug, x({) < a}
ocksa konvex for varje a € [—1,0].

I beviset for konvexitetssatsen anvander vi foljande resultat om Blaschke-produkter,
som mahinda ar av intresse i sig sjalv: Om S; och Sy dr Borel-méngder pa enhetscirkeln
med A(S1),A(S2) > f, sa finns det Blaschke-produkter ¢; och @2 som fixerar origo och

uppfyller
Mer ' (51) N gz (52)) > 6.

Litteraturhanvisning
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