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EN fgrste Nordan-konferansen utenfor Sverige ble arrangert av Oslo, med
D stgtte fra Trondheim. Stedet var Voksenasen kultur og konferansehotell —
”Norges nasjonalgave til Sverige”. Voksenasen ligger idyllisk til med storslagen
utsikt over Oslo. Det var gode muligheter for turer i skogen, blant annet til det
neerliggende Tryvannstarnet. Noen av deltakerne besteg tarnet og mente & kunne
skjelne Sverige i det fjerne. Konferansen ble vellykket og trivelig, ikke minst pa
grunn av et utmerket samarbeid med ” Svenskhemmet”. Velvillige sponsorer gjorde
det mulig & stgtte ikke-nordiske deltakere, og ogsa & tilby litt ekstra hygge.
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Mikael Passare

Amaobor, Monge—Ampére-madtt och trianguleringar av Newton-polytopen

Améban Ay till en holomorf funktion f &r per definition bilden i R™ av dess nollstalleméngd
under den logaritmiska avbildningen Log: (21, ..., 2,) +— (log|z1],...log|z,|). Denna ter-
minologi infordes pa nittiotalet av den berémde (biologen och) matematikern Israel Gelfand
och hans medforfattare Mikhail Kapranov och Andrei Zelevinsky.

I detta foredrag later vi f € Clz,...,2,| vara ett polynom, och vi betraktar den
tillhérande Jensen—Ronkin-funktionen:

1 dzy---dz 1 ,
N¢(z) = 1 n = 1 =+i0) df, - - - db,, .
f(x) (27”')71 /Log_l(m) o8 ’f(Z)I 21" 2n (27T)n /[—w,vr]" o If(e )' :

Detta ar en konvex funktion pa R™ och dess gradient avbildar R"™ in i Newton-polytopen
As pa ett sddant sitt att varje sammanhéngande komponent av R™ \ A avbildas pa
varsin heltalspunkt i Ay N Z"™ som kallas ordningen av denna komponent. Motsvarande
Monge—-Ampere-matt

py = det [82Nf/3xjal‘k]

har alltsa sitt stod p&4 amoban Ay och total massa lika med Vol Ay.

Eftersom Ny dr lokalt affin pd komplementet R™ \ A; sa kan den dér skrivas som
ca+{(a, z), med « lika med ordningen for den aktuella komplementkomponenten och en reell
konstant c¢,. Om « &r en hornpunkt till Af sa géller ¢, = log |aq|, dér as &r koefficienten
for monomet z® i polynomet f, men i allménhet beror ¢, pa alla koefficienter hos f. Om
vi nu approximerar [Ny med den styckvis linjéra funktionen N #(z) = maxq (co + (@, 7)),
och betraktar mdngden Sy av alla punkter x i vilka N inte dr deriverbar, s& far vi den sé
kallade ryggraden for amoban A¢. Legendre-transformen av N ger pd motsvarande sitt
upphov till en triangulering av Ay.

I fallet n = 2 géller pd amoban Ay olikheten ug > A, /72, dir A, betecknar Lebesgue-
mattet. Harur foljer olikheten

Area Ay < m*AreaAy.

Allt detta ar ett gemensamt arbete med Hans Rullgard.

Litteraturhdanvisning

MIKAEL PASSARE & HANS RULLGARD Amoebas, Monge-Ampere measures, and triangu-
lations of the Newton polytope Duke Mathematical Journal 121 (2004) 481-507



Henrik Laurberg Pedersen

Pick-funktioner relaterade till hela funktioner med negativa nollstdllen

Vid ett symposium om ortogonala polynom och speciella funktioner, som &gde rum 1999 i
den grekiska staden Patras, framfoérde Dimitar Dimitrov en férmodan rérande funktionen

_logl(z +1)
 zlogz

f(z) >0,

namligen att f skulle ha en fullstdndigt monoton derivata, det vill sdga att den skulle
uppfylla olikheterna f(2*=1)(z) > 0 och f%) < 0 for alla k > 1. Det var sedan tidigare
bevisat att f dr vaxande och konkav.

Funktionen f upptrdder i studiet av det asymptotiska uppforandet hos Lebesgue-
mattet av det nm-dimensionella enhetsklotet. Jag ska kortfattat redogora for hur vi i ett
gemensamt arbete med Christian Berg verifierade Dimitrovs formodan, och jag kommer
ocksé att presentera en generalisering av resultatet till en sdrskild klass av funktioner med
enbart negativa nollstillen. I bevisen anvdnds metoder fran komplexanalys: det visar sig
att lampliga holomorfa utvidgningar av funktionen f (eller ndgon funktion fran en viss
klass) &r en Pick-funktion (dvs har ickenegativ imaginérdel i det 6vre halvplanet). Varje
Pick-funktion kan framstéllas som en integral. Fran den motsvarande integralrepresenta-
tionen far man som en foljdsats att f har en fullstdndigt monoton derivata.

Litteraturhanvisning

CHRISTIAN BERG & HENRIK LAURBERG PEDERSEN Pick functions related to the gamma
function . The Rocky Mountain Journal of Mathematics 32 (2002) 507-525




Niklas Lindholm

Sampling 1 komplexr analys
En familj {p,} i ett Hilbert-rum kallas for en ram (eng. frame) om

AFIP < ST @) < BlIfIP

for alla funktioner f. (Detta betyder att man med funktionerna ¢; kan reproducera f pa
ett numeriskt stabilt sitt.) Det ar valként att ramar &r intimt relaterade till sampling. Om
exempelvis ; = e~ i rummet L?(R) sa 6vergar ramolikheten via Fourier-transformation

till en samplingsolikhet
AP~ D1 ()

I det generaliserade Fock-rummet, som bestar av hela funktioner i C med vikten e™%
dir ¢ ir en subharmonsik funktion, har Bo Berndtson, Joagium Ortega-Cerda och Kristian
Seip lyckats karaktirisera samplingssekvenserna for vikter sadana att m < Ap < M.
Beskrivningen bygger pa ett tdthetsvillkor av Beurling-Malliavins typ, innehéllande Agp.
Intuitivt sett dr namligen svarigheten vid sampling att fanga funktioner som &r lokalt
stora. Samplingssekvensen I' méste i ndgon mening vara tat overallt.

I C" inser man snabbt, genom att betrakta punktféljder som &r produkter av féljder
i C, att tathetsvillkoret maste innehalla Monge-Ampére-massan 100y istéllet for Ay, och
att ett tathetsvillkor aldrig ensamt kan utgora ett tillrackligt villkor.

Ett sitt att fainga lokalt stora funktioner dr genom koncentrationsoperatorn T f =
P, (X f) dér f restringeras till den begréinsade méngden 2 och resultatet projiceras tillbaka
till Fock-rummet med hjélp av Bergman-kérnan B,. Fordelningen av egenvérdena till
denna kompakta operator har implikationer for tatheten hos samplingssekvenser, nagot
som anvints av Henry Landau for att studera samplingssekvenser for bandbegransade
funktioner i R".

For att studera egenvirdena hos operatorn Tq visar vi att om ¢ ar en plurisub-
harmonisk funktion av klass C? i C" sadan att i00¢p ~ i90|z|? s& har vi att

T "Byro(2,2)e ™*Edm(z) — (i09¢)"(2)/[(2m)"nl], T — o0.

Utgdende fran detta kan vi sedan visa att om ¢ &r en plurisubharmonisk funktion av
detta slag och I' #r en samplingssekvens for Fock-rummet sd maéste I' vara en éndlig
union av likformigt separerade foljder (trivialt) och dessutom innehalla en delf6ljd I'" med
asymptotisk tathet ,

liminf inf L D& 5 L

r—oo z€Cn fB(z;r)(z&?(p)“ (2m)™n!

D& n = 1 ar detta tdthetsvillkor samma som tidigare (men vi har inte lyckats visa att
olikheten &ven hér ar strikt).

Litteraturhanvisning

NIKLAS LINDHOLM Sampling in weighted LP spaces of entire functions in C™ and estimates
of the Bergman kernel Journal of Functional Analysis 182 (2001) 390-426



Mats Andersson

Fundamentallésningar till 0 i C" och representationsformler med vikter

Lat §,_, beteckna inre multiplikation med vektorfaltet

271 Z 823

och betrakta en strémlésning u = upp—1 + -+ u1,0 (dir ug x—1 4r en (k,k — 1)-strém)
till

(1) (0:—a —O)u=1-[d],

dér [a] betecknar (n,n)-strémmen punktevaluering i @ € C™. I en variabel &r Cauchy-

karnan
(2) 1 dz
Z2) = —
Y 2Tz —a

den enda mojliga l6sningen, men i hogre dimensioner finns ménga val. Varje lésning till (1)
ger upphov till en generaliserad Cauchy—Fantappie—Leray-formel. Vi kommer att beskriva
en ratt allmdn metod att bilda viktade representationsformler med utgdngspunkt fran
16sningar till (1). Genom att istéllet vélja ett vektorfilt som &r noll till forsta ordningen
pé diagonalen i ett produktomrade, eller produktmangfald, ger samma metod viktade
formler for 0.

Man kan pa ett naturligt sitt definiera Foutier-transformer av former och strémmar
i C", och det visar sig att Fourier-transformen av en 16sning till (1) med a = 0 ocksa dr
en l6sning till visentligen samma ekvation. Vi kommer att antyda en tillimpning av detta
pa icke-holomorf multivariabel operatorkalkyl.

Litteraturhdnvisningar

MATS ANDERSSON Integral representation with weights I
Mathematische Annalen 326 (2003) 1-18

MATs ANDERSSON (Ultra)differentiable functional calculus and current extension of the
resolvent mapping Annales de I’Institut Fourier 53 (2003) 903-926




Alexander Ulanovskii

Om vissa kvasianalytiska egenskaper hos faltningar av matt

Avsikten med foredraget ar att presentera tva olika icke-klassiska egenskaper rorande kvasi-
analyticitet. Vi ska ocksa diskutera sambandet mellan dessa egenskaper och nagra problem
och resultat i komplex och harmonisk analys.

I det ena fallet behandlar vi entydighet for Borel-matt. Foljande fraga stilldes
av Andrej Kolmogorov pa 60-talet: Anta att ett odndligt delbart sannolikhetsmatt wu
Overensstimmer med det normala mattet & pé pa nagon halvlinje (—oo0,a). Géller da
p = ®? Ar 1977 visade Ildar Ibragimov att svaret ar ”ja”, och att varje sddan halvlinje
(—o0,a) i sjilva verket dr en entydighetsmangd for en viss delklass av oandligt delbara
sannolihetsmatt. (Det vill sdga om tva matt fran delklassen sammanfaller pa den aktuella
méngden s& dr de bada matten identiska.) Det har sedemera visat sig att sadana resultat
ar rent analytiska till sin natur. Vi kommer att presentera resultat om klasser av Borel-
matt som &dr entydigt bestdmda av sina restriktioner till vissa massiva delméngder. Vi
pavisar sdrskilt hur véara resultat har kopplingar till vardefordelningsteori, till delbarhet
hos kvasipolynom, till faktorisering i Hardy-rum samt till satser om tillvixt och avtagande
hos analytiska funktioner.

Det andra fallet gar tillbaka pé ett resultat av Henry Landau fran 1964. Han visade
att signaler (= hela funktioner av dndlig exponentiell typ pa reella axeln) med en sérskild
spektralstruktur kan &aterskapas fran glesa samplingsféljder. Vi kommer att presentera
nagra utvidgningar av detta fenomen och vi diskuterar sambandet med foljande problem:
Beskriv alla genererande foljder for rummet LP(R), p > 1, det vill séga reella talfoljder A
for vilka det existerar en funktion ¢ € LP(R) sddan att dess A-translat {p(- — A)}, A € A,
spanner upp LP(R). Vi visar ocksa att detta senare problem #r nira forknippat med en
viss kvasianalytisk egenskap.

Litteraturhdnvisningar

ALEXANDER ULANOVSKII On the determination of a measure by the restriction of its n-

fold convolutions to a massive set
Journal of Mathematical Sciences 77 (1995) 2997-3002

ALEXANDER ULANOVSKII On Landau’s phenomenon in R"
Mathematica Scandinavica 88 (2001) 72-78
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John Erik Fornaess

Attraktorer 1 komplex dynamik

Attraktorer spelar en viktig roll inom dynamik. De enklaste exemplen &r attraherande
fixpunkter (eller periodiska punkter). Det &r av intresse att undersoka attraktorer som har
utstrackning i rummet. I detta fall har tyngdpunkten legat pa att undersoka detaljerna
kring de dynamiska egenskaperna inuti attraktorn. Exempel pa detta &r Hénon-attraktorer
och Lorentz-attraktorer. Man kan dven studera attraktorer med rumslig utstréckning, men
utan att ta hansyn till dynamiken inuti attraktorn. Det vésentliga studieobjektet ar da
attraktorns attraktionsomrade.

Vi betraktar komplexa Hénon-avbildningar pa C?. Dessa &r mycket val utforskade
genom arbeten av Eric Bedford, John Smillie och andra. Det rér sig om avbildningar av
formen H(z,w) = (P(z) + aw, z) eller sammanséttningar av dndligt manga sddana. Har
betecknar P ett polynom av grad > 2.

Till varje Hénon-avbildning hor naturligt ett matt . For att definiera detta matt

infér man
Gt = lim d "log" |H"(z,w)|,
n—oo

dér d ar graden hos P och H™ betecknar den n-faldiga sammansattningen Ho...o H. P&
motsvarande sitt fds G~ med hjilp av den inversa avbildningen H ~!. Méttet u definieras
nu som produkten dd°G A dd°G~.

Vi later J beteckna stodet for méattet p. Da &r J en kompakt méngd pa vilken
avbildningen H uppfor sig kaotiskt. Givet tva punkter p,q € J stéller vi frdgan huru-
vida banorna {H"(p)}, {H™(¢)} kommer godtyckligt nira varandra, det vill siga om
inf, d(H™(p), H™(q)) = 0. Ifall p och ¢ &r tva skilda fixpunkter sa &r detta inte fallet.
Kopplingen till ordet-attraktor fas genom att tdnka pa p som en punkt vid vilken q ” fastnar”
om den kommer tillrackligt ndra. Vart huvudresultat ar att for nistan alla punkter p med
avseende pa p sa kommer varje ¢ i J godtyckligt nara p.

Detta &r ett gemensamt arbete med Araceli Bonifant. Det vore intressant att bevisa
motsvarande resultat ocksa for reella Hénon-avbildningar H: R?* — R2.

Litteraturhanvisning

ARACELI BONIFANT & JOHN ERIK FORN&ZSS Attractors
Complex geometry (Gottingen, 2000), 73-84, Springer, Berlin, (2002)
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Finnur Larusson
Abstrakt homotopiteori och Gromovs Oka-princip

Abstrakt homotopiteori dger rum i en kategori som uppfyller Daniel Quillens axiom, och
handlar om att ge en uppfattning om nér tva pilar 4&r homotopa. Detta sammanbinder
ordindr homotopiteori av topologiska rum och simpliciella méngder, homologisk algebra,
och mycket mer. Inte minst har nya tillimpningar inom aritmetisk geometri pa senare tid
tilldragit sig stort intresse.

Oka-principen ar ett viktigt tema i komplex analys med en ldng historia. Samman-
fattningsvis sdger den att pa en komplex mangfald i det euklidiska rummet s finns det
endast topologiska obstruktioner for losbarhet av analytiska problem av kohomologisk
karaktdr. En berdémd sats av Mikhail Gromov ger tillrickliga villkor fér att en konti-
nuerlig avbildning mellan tvd komplexa méangfalder ska vara homotop med en holomorf
avbildning.

Foredraget kommer ge en kortfattad 6verblick av dessa tva d&mnen och beskriva vad
Gromovs Oka-princip far for innebord inom homotopiteorin tolkad i rent holomorfa termer,
utan referens till kontinuerliga funktioner. Vi betraktar hela tiden kategorin av komplexa
méngfalder inbdddad i en Quillen-kategori, dar vi da kan applicera homotopiteorin. Slut-
satsen av Gromovs sats visar sig vara ekvivalent med en egenskap kallad excision, som &r
bekant fran topologi och nufértiden ofta upptrader i algebraisk geometri.

Litteraturhdnvisning

FINNUR LARUSSON Excision for simplicial sheaves on the Stein site and Gromov’s Oka
principle International Journal of Mathematics 14 (2003) 191-209
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Frank Kutzschebauch
Inbdaddningar och kompakt gruppverkan pa C"

Vi betraktar propra holomorfa inbaddningar ¢: ck — cm (0 < k < n) upp till ekvi-
valens under holomorfa automorfier (banor med avseende pd den naturliga verkan av
Aut (C™) x Aut (C™)). Vi betraktar ocksa holomorf verkan av kompakta grupper pa C"
upp till ekvivalens given av konjugering inuti gruppen av holomorfa automorfier Aut (C™).
Det priméra malet med foredraget ar att forklara hur man gar fran icke-ekvivalenta
inbéddningar till icke-ekvivalent verkan (en metod utvecklad tillsammans med Harm Derk-
sen for att 16sa det holomorfa linjériseringsproblemet). Mer konkret si ger vi en kort
bevisskiss av foljande resultat.

For alla kompakta Lie-grupper K finns en dimension N (beroende pd gruppen) sd att
pd rummet CY, L > K, finns en icke linjariserbar holomorf verkan av gruppen K.

Detta ger alltsa en negativ 16sning till det holomorfa linjariseringsproblemet formulerat
till exempel i den sjatte komplexanalytiska volymen ”Complex manifolds” av Springers
matematiska encyklopedi.

Jag diskuterar dven négra positiva resultat rérande holomorf linjérisering, dels av
Patrick Ahern och Walter Rudin, dels av mig tillsammans med Hanspeter Kraft. Samme
Kraft har for 6vrigt publicerat en fin 6versikt av problem relaterade till automorfigruppen
av det komplexa euklidiska rummet, se Bourbaki-seminariet 1994/95.

Litteraturhdanvisningar

HARM DERKSEN & FRANK KUTZSCHEBAUCH Global holomorphic linearization of actions
of compact Lie groups on C" Contemporary Mathematics 222 (1997) 201-210

HARM DERKSEN & FRANK KUTZSCHEBAUCH Nonlinearizable holomorphic group actions
Mathematische Annalen 311 (1998) 41-53
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Frank Wikstrom

Plurikomplexa Green-funktioner med multipla poler

Den plurikomplexa Green-funktionen med multipla poler inférdes av Pierre Lelong &r 1989,
men den ronte ingen stoérre uppmarksamhet tills for nagra ar sedan. Jag kommer att tala
om en del egenskaper hos denna funktion samt berédtta nagot om vad som &r ként och vad
som dnnu ar Oppna problem.

Lat € vara ett omrade i C™ och lat v: Q2 — R vara en funktion med stod pé en dndlig
méngd. Vi betecknar med £, mangden av negativa plurisubharmoniska funktioner pa €
med logaritmisk pol av vikt > v(w) i varje punkt w € Q. Den tillhorande plurikomplexa
Green-funktionen definieras som

g(z;v) = sup{u(z);u € L,}.

Anta nu att v = viwy + ... + vpw, och 1t ¢: D — ) vara en analytisk skiva med
#(0) = z och ¢(o;) = v;. Man inser enkelt att g(z;v) < >_;vjlogloj| och det dr naturligt
att infora den sa kallade Lempert-funktionen

d(z;v) = inf vilog|o;l,
(Z ) ¢;] glajl

dar infimum tas 6ver alla analytiska skivor som innehéaller stodet for v. Om v antas vara
heltalsvard kan vi f4 en nedre begriansning for g genom att inféra Carathéodory-funktionen

8*(z;v) = sup{log | f(2)|; f € O(Q, D), ords > v},

dar ordy star for nollstélleordningen hos f. Lészlé Lemperts berémda resultat om in-
varianta metriker i konvexa omrdden implicerar att ¢*(z;w) = g(z;w) = 0(z;w) for
konvexa 2. Det &ar frestande att formoda att nagot liknande skulle gélla ocksa for den
plurikomplexa Green-funktionen med multipla poler, men det finns motexempel som visar
att 0(z;v) # g(z;v) i allménhet.

I detta foredrag behandlas kvalitativa och kvantitativa egenskaper hos g, 6 och §*.
Exempelvis beskriver vi mangder dér dessa funktioner uppfor sig linjart, alltsa de punkter
z for vilka 6(z; 1wy + vowe) = v18(z; w1 ) + v2(2; we). Dessutom diskuterar vi fenomenet
med ”osynliga” poler, det vill séiga att §(z; w) = 0(2z; w + vw’) for vissa val av 2z, w, w’ och
v (och motsvarande resultat fér g och 6*). Vi presenterar ocks& numeriskt material som
starkt tyder pa att de tre funktionerna sammanfaller i bidisken i fallet med tva poler av
lika vikt.

Litteraturhanvisning

FrRANK WIKSTROM Computing the pluricomplex Green function with two poles
Ezperimental Mathematics 12 (2003) 375-384
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Gerd Schmalz

Samtidig linjdrisering av de isotropa automorfierna av en CR-mdngfald

Lat M vara en inbidddad reellanalytisk mangfald. Lat Aut, M beteckna isotropigruppen,
det vill séga gruppen av groddar av avbildningar som #r biholomorfa i p och bevarar
M och p. Denna grupp dr en CR-invariant fér M i punkten p. Det &r ett naturligt
problem att forsoka klassificera groddar av CR-méngfalder med stora isotropigrupper, och
ocksd att beskriva Aut,M. En automorfi ¢ € Aut,M sigs vara linjariserbar om det finns
holomorfa koordinater i en omgivning till p i det omgivande rummet sidana att ¢ &r en
linjér avbildning. Vi séger att isotropa avbildningar #r samtidigt linjariserbara om det finns
holomorfa koordinater i en omgivning till p s att alla ¢ € Aut, M ar linjéra avbildningar.

Samtidig linjériserbarhet implicerar att isotropigruppen inte ar ”for stor”. Faktum
ar att ett nédvéndigt villkor for linjériserbarhet, &ven i fallet med en automorfi ¢, &r
att ¢ bestdms av sina forstaderivator i punkten p. Att visa att automorfier av en given
klass av mangfalder (om vi bortser frin de mest symmetriska ob jekten) dr bestimda av
dess forstaderivator ar det svaraste steget for att f3 fram linjériserbarhetsresultat. Det
baseras pa analys av verkan av (infinitesimala) biholomorfa avbildningar pa ekvationerna
for CR-méangfalderna i normalform. Nista steg bygger pa att varje isotrop automorfi av
en CR-maéngfald i normalform, som bevarar en si kallad kedja, har en enkel algebraisk
form som kan reduceras till en linjér avbildning. Att en sddan invariant kedja existerar
kan visas genom att analysera den linjira verkan av derivatan av avbildningen i punkten
p pd tangentrummet T, M.

Enligt ett resultat av Shiing-shen Chern och Jiirgen Moser (som generaliserats till
hogre kodimension av Valerii Beloshapka) si giller att om M &r Levi icke-degenererad i
punkten p sa &r varje isotrop automorfi entydigt bestdmd av sina férsta- och andraderivator
i p. Beloshapka visade tillsammans med Alexander Loboda att de isotropa automorfierna
av en icke-kvadratisk hyperyta M ar bestdmda av sina forstaderivator i punkten p. For
strikt pseudokonvexa hyperytor kan man hitta normala koordinater sddana att alla auto-
morfier ar linjara avbildningar.

For CR-méangfalder av hogre kodimension k > 1 &r foljande resultat kinda: For hyper-
boliska, icke-semikvadratiska och elliptiska, icke-exceptionella mangfalder av kodimension
tva i C* kan de isotropa automorfierna samtidigt linjariseras. Samma sak ar giller for s
kallade rigida CR-méngfalder (allmén position for 3 > k > n? — 3 med n = CR-dim M).

Litteraturhdnwvisning
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Christophe Mourougane

Interpolation i icke-positivt krékta Kdahler-mangfalder

Lat (X,w) vara en Kéhler-mangfald med en holomorf hermitsk linjebunt (L, h) — X och
en diskret punktmingd A C X. Det tillhérande Fock-rummet F, , bestar av globala
holomorfa sektioner f till L sddana att

J Wl av. < oo.
X

Vi betraktar dven Hilbert-rummet Ei, , bestdende av alla komplexa féljder {a)} med

> llaxlli < oo,

AEA

och vi séiger att méngden A dr interpolerande for rummet F,, ;, om det for varje {ay} i 612&, h
finns en sektion f € F, » med f(A) = ay for alla A € A.

I fallet X = C med den triviala linjebunten férsedd med hermitsk metrik h
sddan att A® ar positiv och likformigt begransad, har Bo Berndtsson, Joaquim Ortega—
Cerda och Kristian Seip gett en karakterisering av interpolerande méangder. Vi presenterar
hir ett tillrackligt villkor i ett betydligt allmdnnare fall.

= | |26_<1>,

Vi antar att (X,w) har icke-positiv sektionskrokning neddt begransad av —4k?, och
att (L, h) dr vad vi kallar nistan analytisk kring méngden A. Féljande tvd villkor dr da
(tillsammans) tillrackliga for att A ska vara interpolerande for Fy, 4:

i inf  du(), :
a (A p) >0

#{Bw(zv P) N A} (

(ii) icnh(L) 4 i Ric(w) > dime(X) 1+ |k|p coth(|k|p)) w+ e w,

for tillrackligt sm& p > 0, € > 0, och for alla z € X. Har star Ric(w) for Ricci-
krokningen hos w. Aven for X = C har detta resultat nyhetsviirde eftersom vi tillater
allménnare vikter &n sddana som ir jimférbara med |z|2. For beviset anvénder vi famst
L?-uppskattningar och en jamforelsesats for Hesse-matriser i Kéhler-geometri.

Litteraturhanvisning
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Bjorn Ivarsson
Om uppforandet hos strikt plurisubharmoniska funktioner
ndra reella hyperytor

I hyperkonvexa omraden € kan hitta en plurisubharmonisk funktion p siddan att Q =
{z € C"; p(z) < 0}. En sadan funktion kallas for en definierande funktion. Zbigniew
Blocki har visat att man kan hitta en slit definierande plurisubharmonisk funktion p
sddan att Mp = det(p;z) > 1 i hyperkonvexa omrdden. Om man kan hitta en slat
definierande funktion som ar globalt Lipschitz och uppfyller Mp > 1 d& far man &ven en
plurisubharmonisk 16sning som &r Lipschitz till problemet

Mu = f(z,u(z)) 1%,
lim,_,,, u(z) =0 for alla zy € 09,

dir f € C°(Q x R) ir en strikt positiv funktion som &r véxande i u-variabeln.

Det vore sdledes onskvart att kunna avgora niar man kan hitta en slit definierande
plurisubharmonisk funktion som &r Lipschitz och uppfyller Mp > 1. I ett strikt pseudo-
konvext begriansat omrade med sldt rand kan man hitta en sddan funktion. Vad hénder i
ett omrade som inte dr strikt pseudokonvext? Genom att studera losningar till specialfallet
f=1loch Q=Qu4,, a,)={z€C Z?Zl(|zj|2/a§) < 1} kan man ge ett partiellt svar
pa denna fraga. Man finner att detta speciella problem har den explicita l6sningen

Ougq OUgq - i

leﬂl /aZ)— " med @T(al,o,...,O) 821(a1,0 ..,O):alljl_—[lai/.

Man kan sedan utnyttja u, for att visa att polydisken D™, n > 3, saknar definierande
plurisubharmonisk funktion p som ar globalt Lipschitz och uppfyller Mp > 1. Fran maxi-
mumprincipen fas att p(2) < ug(z1 — (1 —a1),22,...,2n) 1 Q¢ + (1 — a1,0,...,0). Dérfor
ar limg—1— (p(1,0,...,0) — p(z,0,...,0)) /(1 —x) > 2a7" H] i ]/ . Om man later a; ga
mot 0 s& ser man nu att p inte kan vara globalt Lipschitz. Har kan vi fixera ay, ..., a, och

genomfora argumentet eftersom randen till polydisken &r platt i (1,0,...,0). Genom att
lata ag, ..., a, variera kan man fa samma resultat for omraden vars rand inte ar platt.

||:j:

Vi anvander begreppet kontaktordning hos en holomorf kurva 7 relativt en hyperyta
M for att formulera ett sddant allménnare resultat. Kontaktordningen mellan M och
i punkten p € M #r £ om dp(q) < Cd(p,q)* nira p och £ &r det storsta tal for vilket
olikheten géller. Anta att man kan hitta tva komplexa kurvor ; och v, utanfor 2, sadana
att de har kontaktordning hogre &n 2 med 99 och s att v och ~y4 &r linjért oberoende.
D4 kan vi visa att 2 inte har en plurisubharmonisk definierande funktion p som ar globalt
Lipschitz och uppfyller Mg > 1.

Litteraturhanvisning
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