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ARLDSARVSSTADEN Visby pa naturskéna Gotland bildade fond for Nordan-
konferens nummer sju. De rekordméanga deltagarna var inhysta pa anrika
Visby hotell och foredragen avnjots i den gamla maltfabriken i Visby hamn, dar
Hogskolan pa Gotland numera har sina lokaler. Pa l6rdagen uppmérksammades
Urban Cegrells 60-arsdag med savél andlig som kroppslig aktivitet. Den senare

bestod i en cykeltur till naturreservatet Hogklint dar alla deltagare undfignades
med saffranspannkaka och salmbérssylt.
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Evgeni Chirka

Holomorfa rérelser éver en Riemann-yta

Lat {f-}rcr vara en familj av holomorfa funktioner med parvis disjunkta grafer pa en
Riemann-yta Q. Vi fixerar en (godtycklig) baspunkt zy € 2. Eftersom véirdena f,(z) € C
antas vara olika for olika 7 kommer vi helt enkelt att sitta f, (z9) =7 € E C C. Den
totala funktionen f(z,7) = fr(2) 4r da en sa kallad holomorf rorelse av méngden E Sver
). Problemet vi betraktar bestar i att férsoka utvidga den givna familjen (fortfarande
med parvis disjunkta grafer) till alla parametervirden 7 € C, si att vi fir en holomorf
rorelse av hela det komplexa planet C.

For specialfallet da (2 = D, enhetsskivan i C, lstes problemet av Zbigniew Stodkowski
1991. I sitt bevis anvénde han sig av 10sbarhetsresultat for speciella icke-linjara Riemann—
Hilbert-problem.

I det allménna fallet finns det naturliga topologiska obstruktioner som omgjliggdr
utvidgningen av vissa holomorfa rorelser. L&t oss normalisera {f,} genom att gora de
extra antagandena 0,1 € F, fo = 0, fi = 1. D4 ar villkoret att argumentférindringen
A, arg (fr — f,) langs en godtycklig sluten kurva v C € ska vara lika med noll for alla
7,0 € E bade nodvandigt och tillrackligt for existensen av en kontinuerlig utvidgning av
rorelsen. (Det vill siga att det da finns kontinuerliga funktioner f;, 7 € C med parvis
disjunkta grafer).

Vi bevisar att detta topologiska villkor ocksa ar tillrickligt for holomorf utvidgning.
Med andra ord, Oka-principen giller for utvidgning av holomorfa rérelser 6ver en god-
tycklig Riemann-yta. Beviset sker genom att man reducerar problemet till en friga om
16sbarhet for variationer av speciella icke-linjéira d-ekvationer pa kompakta Riemann-ytor.

Litteraturhdnvisning

EVGENI CHIRKA O rasprostranenii golomorfnyh dvizenit
Doklady Akademii nauk 397 (2004) 37-40



Henrik Petersson

PDE-bevarande operatorer pa slita funktioner

En kontinuerlig linjar operator 7', definierad pa ett lampligt rum X av testfunktioner,
sags vara PDE-bevarande med avseende pa en uppsattning polynom P om ker P(D) &r
invariant under T, det vill sdga om T ker P(D) C ker P(D), for alla P € P. Mangden av
PDE-bevarande operatorer O(P) med avseende pé en given méngd P har strukturen av en
algebra, under sammanséttning av operatorer, si X ar pa ett naturligt sitt en O(P)-modul.
Teorin for PDE-bevarande operatorer har sitt ursprung inom interpolationsteorin och den
ar bast utvecklad i fallet da& X &r rummet av hela analytiska funktioner av n variabler
(inklusive utvidgningar till odndligdimensionell holomorfi). I detta foredrag fokuserar vi
pd PDE-bevarande operatorer pa Fréchet-rummet £ = £(R"™) bestande av slita funktioner
av n variabler. Dessa studier ar &nnu pagaende och vi diskuterar nagra av de vésentliga
resultaten som hittills framkommit.

Som utgangspunkt for foredraget presenterar vi en sats om kdrnor: Vi paminner om att
via Fourier-Laplace-transformationen och Paley—Wiener-Schwartz sats kan £ identifieras
med ett rum E bestdende av hela funktioner av exponentiell tillvixt. Det finns nu en
mingd & av avbildningar P(z, £), sa kallade symboler, definierade pa R"™ x C™ som tillhor
€ och FE med avseende pa respektive variabler = och £, samt en bijektion mellan & och
algebran £ av kontinuerliga linjira operatorer pa &.

Per definition har man T' € O(P) precis om T &r PDE-bevarande for alla P € P. Vi
kan alltsd koncentrera oss pa att studera O(P) for ett givet godtyckligt polynom P. En
operator T' € L ar uppenbarligen PDE-bevarande for P om det finns en S € £ siddan
att P(D)T = SP(D). Ett mer intressant faktum &r att detta ocksd &r ett nodvandigt
villkor. Vi diskuterar beviset av detta faktum och négra av dess konsekvenser. Speciellt
hirleder vi, genom att anvanda kirnsatsen, ett explicit villkor pa en operators symbol for
att operatorn ska tillhéra O(P). Vi visar ocksa att operatorn S &r entydigt bestamd, och
vi kallar den for derivatan av T' med avseende pa P. I man av tid tar vi slutligen upp
nagra resultat rorande O(H), diar H betecknar méngden av homogena polynom. Det foljer
att symbolerna P(z, ) for operatorerna i O(H) ér reell-analytiska i  och med hjalp av de
tillhorande potensserierna kan vi framstélla en bijektion mellan O(H) och en méngd S av
funktionsfdljder i E. Dessutom beror derivatan av varje T' € O(H), med avseende pa ett
m-homogent polynom P, endast pa graden m och inte pa det speciella polynomet P.

Litteraturhdanvisningar

HENRIK PETERSSON Rings of PDE-preserving operators on nuclearly entire functions
Studia Mathematica 163 (2004) 217229

HENRIK PETERSSON PDE-preserving properties
Journal of the Korean Mathematical Society 42 (2005) 573-597




Myriam Qunaies

Om diskreta interpolationsvarieteter for viktade rum av hela funktioner

Lat p : C™ — [0,+4o00[ vara en plurisubharmonisk viktsfunktion och betrakta rummen
A,(C™) av holomorfa funktioner f : C" — C sadana att

JA,B >0, Vz € C", |f(z)| < Aexp(Bp(z)).

Lat V = {2} vara en diskret delméngd i C". Vi séger att V &r en interpolationsvarietet
for A,(C™) om det for varje f6ljd {Cr} € C sadan att

3A,B > 0, Vk |Cy| < Aexp(Bp(zk)),

existerar en funktion f € A,(C") med f(2x) = C}, for alla k.

Vi &r intresserade av att finna geometriska villkor pd méngden {z;} for att den ska
vara interpolerande. L&t oss infora beteckningen di = infjsx |2; — 2x|. Ett nédvéndigt
villkor ar da

(%) de, B >0, Vk, di > cexp(—Bp(zk)).

Vi ska visa att uppskattningen d; 2logd; ' = O(|2|?~2) &r ett tillrickligt villkor for det
fallet da |z|? = O(p(2)).

Om vi betraktar tva diskreta interpolationsvarieteter, sa ser vi att deras union inte
nédvandigtvis uppfyller villkoret (x) och foljaktligen inte sékert ar interpolerande. Vi visar
dock att om villkoret (x) rakar vara uppfyllt s& &r den faktiskt interpolerande. Dérefter
anvander vi oss av en analytisk karakterisering framtagen av Carlos Berenstein och Bao
Qin Li for att bevisa att uppskattningen

n(0,7, V) = O((sup p(2))"),

|z|<r

dar n(0,r, V) betecknar antalet punkter z; med ||zx|| < 7, ar ett nédvandigt villkor.

Litteraturhdanvisning

MYRIAM OUNAIES On interpolating discrete varieties for weighted spaces of entire func-
tions Analysis Mathematica 29 (2003) 59-74



Marius Irgens

Lokalisering av Bergman-funktionen och tillimpningar pd L? -holomorfiomrdden

Lat  vara ett omrdde i C™ och beteckna med L?(Q) rummet av kvadratiskt integrer-
bara holomorfa funktioner pd D. Eftersom L2(Q) &r ett Hilbert-rum kan vi hitta en
ortonormerad bas {¢;}, och vi definierar Bergman-funktionen som Kq(z) = >, lpi(2)|3,
for z € Q. Denna definition &r oberoende av valet av ortonormerad bas, vilket exempelvis
foljer fran den alternativa supremumbeskrivningen

Ka(z) = sup{|f(2)1*; F€I}(@), fla<1}, z€Q.

For varje w € € infor vi ocksa den plurikompleza Green-funktionen med logaritmisk
pol i w som ges av

ga(z,w) =sup{u(z)}, z€Q,
dir supremum tas over alla negativa plurisubharmoniska funktioner u pa {2 sddana att
u(-) —log|| - —w|| & uppat begrinsad nira w. For varje negativ konstant ¢ later vi sedan
Ayt = {z € Q; ga(z, w) < t} vara motsvarande subniviméangd for go(-, w). Var diskussion
kommer att ha som utgingspunkt foljande lokaliseringssats for Bergman-funktionen, som
nyligen bevisats av Peter Pflug och Wlodzimierz Zwonek.

Sats: Lat € vara ett pseudokonvext omrade. Anta att det for varje randpunkt p € Of)
finns tva positiva tal r och R samt ett negativt tal t sa att A, C QN B(p, R) for varje
w € QN B(p,r). D4 existerar en konstant C = C(R,t) sddan att

c! Kw(z) < Kq(2) < Kw(z), foralla z€ WNB(p,r),

diar W ar en sammanhingande komponent av B(p, R) N Q.

Vi ska sedan beritta nadgot om hur denna typ av resultat kan ge tillrackliga villkor for
att ett pseudokonvext omrade ) ska vara ett L? (Q)-holomorfiomréde.

Litteraturhanvisningar

MARIUS IRGENS Continuation of L2-holomorphic functions
Mathematische Zeitschrift 247 (2004) 611-617

PETER PrFLUG & WLODZIMIERZ ZWONEK Bergman completeness of unbounded Hartogs
domains Nagoya Mathematical Journal 180 (2005) 121-133




Christer Kiselman

Urban Cegrells matematik

I detta foredrag kommer jag att presentera ndgra av Urban Cegrells viktigaste matemat-
iska resultat. Han forsvarade sin doktorsavhandling vid Uppsala universitet 1975-05-23, for
28 ar sedan. Den hette Removable singularities of plurisubharmonic functions and related
problems. Opponent var Pierre Lelong. Urban stannade kvar i Uppsala till 1984, var i
Umea 1984—1996, sedan som professor vid University of Canterbury i Christchurch 1996—
1997 och delar nu sedan 1997 sin tid som professor i Sverige mellan Umea och Sundsvall.

En enkel statistik visar pa en forskare med en ovanlig forméga att samarbeta: Urban
har inte mindre 4n tolv medforfattare till sina publikationer. De &r Christer Kiselman
(1970), Leif Persson (1992, 1997, 2002), Azim Sadullaev (1992), Stawomir Kolodziej (1993,
1994, 1998, 1999, 2002), Evgeny Poletsky (1995), Johan Thorbiérnson (1996), Hiroshi
Yamaguchi (1996, 2001), Magnus Carlehed (1999), Frank Wikstrom (1999), Natalia Usova
(2002), Per-Olof Westlund (2002) och Ahmed Zeriahi (2003). Han har handlett sju forskare
till doktorsexamen: Johan Thorbiornson 1989, Ulf Backlund 1992, Leif Persson 1992,
Anders Fillstrom 1994, Magnus Carlehed 1998, Frank Wikstrom 1999 och Per Ahag 2002.

Ett forsta forskningstema var studiet av utvidgningar av plurisubharmoniska funk-
tioner. LAt oss ta tva oppna méngder Q och w i C"™ med w C 2, och 1at R vara restrik-
tionen R: PSH () — PSH (w). Det &r naturligt att fraga om R &r injektiv eller surjektiv.
Man séger att P = Q \ w dr en hdvbar singularitetsmangd om R &r bijektiv. Urban visade
1975 att R &r injektiv om och endast om man har limsup,c,, , ,, f(2) = f(a) for alla
a € Q och alla f € PSH (). Det finns alltid en stérsta méngd till vilken alla plurisub-
harmoniska funktioner kan utvidgas entydigt. Om R &r injektiv men inte surjektiv, sa ar
dess bild mager. Dessa ar nagra resultat fran doktorsavhandlingen. Men saker och ting ar
inte alltid enkla: Det finns en sluten mangd P i 2 = C" sadan att varje funktion som é&r
plurisubharmonisk och kontinuerlig i w = C™ \ P och lokalt begransad uppat nira P &r i
bilden av R. Men R ar inte injektiv.

Ett andra tema som Urban tog upp ar diskontinuiteten hos Monge-Ampere-operatorn,
som visar hur svar denna icke-linedra operator dr. Han visade 1983 det mycket besvirande
resultatet att det finns en f6ljd (u;) av kontinuerliga plurisubharmoniska funktioner i en
6ppen mingd Q C C? som gar mot u i LP(Q) for alla p € [1, +oo[, men &nd4 &r sddan att
M (u;) inte konvergerar mot M (u) for topologin o(D(z gy, D(Q)).

Ett nytt stort tema, for Urbans forskning ar den plurikompleza energin hos en funktion,
som han inforde 1998. Han gjorde det for att kunna utvidga Monge-Ampere-operatorn
till stérre rum an PSH N LY., vilket &r 6nskvért men svirt. Han definierar tva konvexa
koner, kallade &,(Q2) och Fp(Q2), pa vilka M &r valdefinierad, 1 < p < +oo. Funktionerna i
£1(Q) ar de med andlig plurikomplex energi — detta forklarar titeln pa hans uppsats i Acta
Mathematica 1998. Urban bestdmmer precis nir Monge-Ampéere-ekvationen M (u) =
har en 16sning u € Fp(£2). Han forutsétter hér, vilket adr naturligt, att {2 &r en &ppen,
begransad, sammanhingande och hyperkonvex méingd i C".

Dessa och flera andra resultat kommer jag att forsoka beskriva.
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Anca Popa—Fischer
Om likhet mellan funktionsklasserna q-PSH och q-WPSH

Eftersom de plurisubharmoniska funktionerna i C" har visat sig vara mycket anvindbara,
till exempel for 16sningen av Levi-problemet, har det gjorts atskilliga férsok att overfora
definitionen av dessa funktioner dven till komplexa rum med singulariteter. Hans Grauert
och Reinhold Remmert var férst med att inféra dem 1956 genom att utvidga en av flera
ekvivalenta definitioner av plurisubharmoniska funktioner i C". John Erik Fornaess och
Raghavan Narasimhan har sedemera dopt om denna klass av funktioner till svagt pluri-
subharmoniska funktioner, har fokortat WPSH.

Ar 1968 introducerade sedan Rolf Richberg vad han kallade pseudokonvexa funktioner
pa komplexa rum. Dessa funktioner kallas nu i Fornaess och Narasimhans terminologi helt
enkelt for plurisubharmoniska funktioner, forkortat PSH. Richberg noterade att det &r
klart att pa varje komplext rum géaller inklusionen PSH C WPSH. Han stallde fragan
om &ven omvéandningen giller. Fornaess och Narasimhan visade 1980 att svaret pa den
fragan ar ”ja”.

I detta foredrag ger vi ett nytt bevis for likheten PSH = WPSH, men bara for
kontinuerliga funktioner, eftersom beviset i detta fall &r kortare och enklare och dessutom
har fordelen att kunna generaliseras till fallet med de sa kallade g-plurisubharmoniska
funktionerna, som inférdes av Louis Hunt och John Murray ar 1978. Det motsvarande be-
greppet svagt g-plurisubharmoniska funktioner studerades av Osamu Fujita, som kallade
dem ”pseudokonvexa funktioner av ordning n—¢q”. Vi paminner om att en uppéat halv-
kontinuerlig funktion i C™ sigs vara ¢-plurisubharmonisk (1 < ¢ < n) om dess restrik-
tion till varje g-dimensionellt komplext plan ar subpluriharmonisk, det vill saga att den
lokalt majoreras av pluriharmoniska funktioner. Med 1-plurisubharmonisk avses saledes
plurisubharmonisk i vanlig mening.

Som ett steg pa vigen erhaller vi en generalisering av en sats av Yum-Tong Siu.
Néarmare bestamt visar vi att varje g-fullstdndigt delrum med horn i ett komplext rum
tillater en g-fullstindig omgivning med hérn. Detta resultat anvénder vi sedan i beviset
av satsen.

Litteraturhdanvisning

ANcA PopPA-FISCHER A generalization to the g-convex case of a theorem of Forngess and
Narasimhan The Michigan Mathematical Journal 50 (2002) 483-492
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Yang Xing

Komplexa Mong—Ampére-ekvationer med singuldra matt

Den icke-linjira komplexa Monge-Ampere-operatorn (dd®)™ &r en naturlig motsvarighet till
Laplace-operatorn i klassisk potentialteori. En intressant fragestéllning angaende denna
operator #r foljande: Vilka positiva matt & Monge-Ampere-matt av plurisubharmoniska
funktioner? En visentlig komplikation ar i detta sammanhang det faktum att (dd®)" inte
kan definieras pa rimligt sitt for alla obegrinsade plurisubharmoniska funktioner. Stor
méda har darfor lagts ned pa att utvidga operatorns definitionsméngd till olika viktiga
delklasser av obegrinsade plurisubharmoniska funktioner, och det &r bland annat ként
att (dd°u)™ #r ett vildefinierat Borel-métt for alla u € PSH((2) som &r begransade nara
randen Of2.

Vi presenterar ett tillrickligt villkor som garanterar att den komplexa Monge-Ampere-
ekvationen (dd°u)® = p &r losbar i klassen av plurisubharmoniska funktioner med be-
gransade randvirden i ett begrinsat strikt pseudokonvext omréade §2 C C". Det visar sig
vara naturligt for detta indamal att betrakta klassen B av funktioner u € PSH({2) som
ar begriansade nira randen och vars Monge-Ampere-métt (dd®u)™ &r absolutkontinuerliga
med avseende pa Bedford-Taylor-kapaciteten C,,. Vart tillridckliga villkor for 16sbarhet
kan da formuleras pa foljande vis.

Om ett positivt matt p uppfyller olikheten p < (dd°v)™ pa (2, fér ndgon funktion
v € B, s existerar en funktion u € B som uppfyller (dd®u)"™ = p i Q.

Vi diskuterar ocksd ett slags uppdelningssats for Monge-Ampeére-matt. Nérmare
bestdmt visar vi att om u &r en plurisubharmonisk funktion i {2 sddan att den polara
méngden {z € Q : u = —oo} &r sluten, si kan Monge-Ampere-mattet (dd°u)" skrivas somn
en summa av tva positiva matt

(ddcul)" + (ddc'UQ )n ,

dér u; och ugy dr plurisubharmoniska funktioner i 2, sidana att mattet (dd°u;)™ &r absolut-
kontinuerligt med avseende pa kapaciteten C,, pa varje delméngd E €2, medan (dd®uz)"
har sitt stéd pa den pluripolira mingden {u = —oo}.

Litteraturhdnvisningar

YANG XING Complex Monge-Ampere measures of plurisubharmonic functions with bounded
values near the boundary Canadian Journal of Mathematics 52 (2000) 1085-1100

YANG XING Decomposition of complex Monge-Ampere measures
Bulletin of the Polish Academy of Sciences — Mathematics [To appear]
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Vyacheslav Zahariuta

Nagra tillimpningar av pluripotentialer pd approximationer

Lat K vara en kompakt méngd pa en plurireguljir Stein-mangfald D. Vi siger att K ar
D-instéllbar om Siciak-pluripotentialen w(D, K z) kan approximeras (likformigt p& kom-
pakta delméngder av D \ K) med multipoldra pluripotentialer med isolerade logaritmiska
singulariteter. Vi kommer att ha anvéndning av f6ljande beteckningar:

e A(E) star for det lokalkonvexa rummet av analytiska funktioner (groddar) pa E C D,

e AR bestar av restriktionerna f|x av f € A(D) med sup,.p {|f(2)]} < 1,

e d,(AR) betecknar Kolmogorov-bredderna av A% for den likformiga normen pa K.
Lat oss pdminna om att Kolmogorov-bredderna av en kompakt mingd A i ett normerat
linjart rum X ges av talen ds(A) = infy sup,c 4 inf{||z — y||:y € L}, dir L genomlper
mangden av alla s-dimensionella delrum av X.

Vi kommer i foredraget att diskutera nagra tillimpningar av pluripotentialer inom
approximationsteorin, med koppling till Andrej Kolmogorovs problem rorande den starka
asymptotiken

logd,(AR) ~ —os'/™, s — .

Jag framforde 1984 en formodan om att en multidimensionell version av Kolmogorovs
formodan borde vara giltig. Nérmare bestamt att asymptotiken ovan ar sann (under vissa
naturliga antaganden om K och D) med konstanten

o = 2r (n!/C(K, D))",

dar C(K, D) betecknar Bedford-Taylor-kapaciteten av K med avseende pa D. Dessutom
bevisade jag sjalv att for vissa par av Hilbert-rum (Hy, H;), som medger kontinuerliga
linjara inbéddningar Hy C A(D) C A(K) C Hy, sa géller asymptotiken logds(Bg,, Hp) ~
—os'/™ med ovanstiende konstant, f6r varje D-instéillbar kompakt K.

Detta result har nu fatt en ny innebdrd, i ljuset av de insatser som nyligen gjorts av
Stéphanie Nivoche och Evgeny Poletsky. De har namligen visat att K ar D-installbar for
varje plurireguljart par (K, D). Négra narliggande extremalproblem for pluripotentialer
kommer ocksa att tas upp.

Litteraturhdnvisningar

STEPHANIE NIVOCHE Proof of a conjecture of Zahariuta concerning a problem of Kol-
mogorov on the e-entropy Inventiones mathematicae 158 (2004) 413-450

VYACHESLAV ZAHARIUTA Spaces of analytic functions and complex potential theory
Linear Topological Spaces and Complex Analysis 1 (1994) 74-146
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Zbigniew Btocki

Om definitionen av den komplexa Monge—Ampére-operatorn for icke-slita
plurisubharmoniska funktioner

Den komplexa Monge—-Ampere-operatorn M definieras for en slét plurisubharmonisk funk-
tion v genom
0%u

M (u) = det (8zj62k)'

Enligt ett exempel av Bernard Shiffman och Alan Taylor, sedermera forenklat av Christer
Kiselman, ar det vilként att denna operator inte kan vara véldefinierad som ett reguljart
Radon-métt for en godtycklig plurisubharmonisk funktion. A andra sidan 13ter sig detta
goras for lokalt begrinsade plurisubharmoniska funktioner, vilket visats av Taylor tillsam-
mans med Eric Bedford. Operatorn #r d& kontinuerlig (i svag* mening) med avseende pa
avtagande foljder.

I ljuset av detta &r det naturligt att ge foljande beskrivning av den klass D(Q2) av
plurisubharmoniska funktioner i en 6ppen méngd Q C C", for vilka den komplexa Monge—
Ampere-operatorn M kan definieras. Vi siger att u tillhér D(2) om det existerar ett
reguljirt Radon-méatt p i Q sddant att for varje 6ppen @ C Q och varje f6ljd av slita
plurisubharmoniska funktioner u; som avtar mot u i 2’ sa géller svag™ konvergens M (uj) —
p i Q. Huvudmalet i detta foredrag r att exakt karakterisera definitionsméangden D(Q2).
Niarmare bestimt presenterar vi foljande resultat:

Om ) ir en éppen delmingd av C? sa giller D(Q2) = PSH N I/Vltcz(ﬂ)

Har betecknar Wltcz () som vanligt Sobolev-rummet av funktioner vars partiella derivator

av forsta ordningen ar lokalt kvadratiskt integrerbara.

Ett av de viktigaste stegen i beviset av denna sats ar en tillimpning av ett nytt resultat
av Urban Cegrell. Vi kommer ocksa att diskutera vissa delresultat och konjekturer i hogre
dimensioner.

Litteraturhdanvisning
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Laszlé Lempert

Analytisk kohomologi i oandligtdimensionella rum

I detta foredrag kommer vi att ta upp den senaste tidens utveckling vad géller utvidgandet
av Stein-teorin fran det &ndligtdimensionella till det oéndligtdimensionella fallet. Den
aspekt av Stein-teorin som vi fokuserar pa &r allménna kohomologiska forsvinnandesatser.
Eftersom det foér nérvarande inte existerar nagon 6vertygande definition av vad en o#ndligt-
dimenionell Stein-mangfald skulle vara, sa begransar vi oss till fallet med pseudokonvexa
oppna mangder, och da framst i Banach-rum.

Det ar inget problem att definiera pseudokonvexitet i oandlig dimension: ett omrade
1iett Banach-rum X ségs vara pseudokonvext om snittet QNY &r pseudokonvext for varje
affint delrum Y C X av dndlig dimension. Detta ar ekvivalent med villkoret att funktionen
—log dist(z, 9Q) ar plurisubharmonisk. Speciellt dr konvexa omraden pseudokonvexa.

Ett viktigt verktyg som inte star till buds nir man arbetar i odndlig dimension ar
uttémning av 2 med lampliga (exempelvis holomorfkonvexa) kompakter, alltsd detta att
kunna skriva {2 som en vixande union av kompakta delméngder K C €. Klyftan mellan
lokalt och globalt ar séledes mycket bredare i odndlig &n i 4ndlig dimension, dir kompakta
méngder ju bildar ett slags bro dem emellan. Kohomologiska forsvinnandesatser utgoér
naturligtvis ocksa en lank fran lokal till global information, men man kan med ratta siga
att i det odndligtdimensionella fallet &r gapet som maste 6verbryggas visentligt storre.

Lit E — () vara en holomorf vektorbunt vars fibrer 4r isomorfa med Banach-rum, och
betrakta de kdrvkohomologiska grupperna H?(Q2, F). Fragan ar huruvida dessa grupper
forsvinner for ¢ > 0. Detta skulle mycket vél kunna vara sant helt allméint, men vi kan
bara bevisa det under antagandet att X har en villkorslos bas, nagot som de flesta klassiska
Banach-rum ocksa har. Vi ska diskutera huvudidéerna i beviset av foljande sats:

Lat X vara ett Banach-rum med en villkorslos bas, 2 C X oppen och pseudokonvex,
och E — ) en holomorf vektorbunt med fibrer som ar isomorfa med Banach-rum. For
q > 0 géller dd H1(Q, E) = 0.

Litteraturhdnvisning
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Judith Brinkschulte

Att fista Riemann-ytor vid totalt reella torusar i C?

Ett klassiskt problem i komplex analys #r att givet en kompakt mangd X i C™ beskriva dess
polynomiella holje X och likasa dess rationella holje r(X). For varje sluten n-dimensionell
Lagrangesk delméangfald L € C™ utan rand bevisades det av Mikhael Gromov att det
existerar en icke-konstant holomorf skiva ¥ vars rand &r innehallen i L. Speciellt foljer det
dirmed fran maximumprincipen att det polynomiella holjet av L maste innehdlla .

I fallet med en totalt reell delmangfald S ir existensen av en sadan holomorf skiva inte
sikerstilld. Genom att vidareutveckla Gromovs metod visade Herbert Alexander foljande
resultat: For varje kompakt totalt reell (n-dimensionell) delméngfald S C C™ finns det
en icke-konstant nistan slit holomorf skiva med rand i S. Mer precist existerar det en
begrinsad icke-konstant holomorf avbildning f: D — C", dér D &r enhetsskivan i C, med
egenskaperna f € C®(D \ {1}) och f(8D \ {1}) C S. I ett senare arbete gav Alexander
ocksa ett explicit exempel pa en totalt reell torus i C? som inte begrinsar nigon (slit)
analytisk skiva.

Det ir ett klassiskt faktum att om ¥ ar en Riemann-yta som har sin rand innehéllen
i 9, s giller © C r(S). Det ar dock méjligt att r(S) \ S ar icke-tom trots att ingen sadan
Riemann-yta ¥ existerar.

Om S #r en kompakt totalt reell delmangfald av dimension n i C" s kan S inte
vara rationellt konvex. Ett resultat av Julien Duval och Nessim Sibony sdger namligen
att 7(S) = S om och endast det finns en Kéhler-form w i C" sddan att j*w = 0 pa S,
dir j betecknar inklusionsavbildningen S < C". Om alltsa S uppfyller r(S) = S sé f6ljer
det fran Gromovs resultat att det existerar en holomorf skiva med rand i S, s& S &r inte
rationellt konvex.

Det ir saledes av intresse att avgora om det alltid existerar en Riemann-yta ¥ med
rand pa en godtycklig totalt reell delmangfald S av dimension n i C™. Duval och Sibony har
givit partiella svar pa denna fraga, och Claude Viterbo har visat att {6r varje omgivning U
till S existerar det en Riemann-yta med randen innehdllen i U. Malet med detta foredrag
ar att ge ett L2-bevis av foljande resultat for torusar i 2.

Lit S vara en kompakt totalt reell torus i C? av reell dimension 2. D4 finns en
Riemann-yta ¥ med rand 0¥ C S.

Litteraturhanvisningar

HERBERT ALEXANDER Disks with boundaries in totally real and Lagrangian manifolds
Duke Mathematical Journal 100 (1999) 131-138

JuLIEN DuvAL & NESSIM SiBONY Hulls and positive closed currents
Duke Mathematical Journal 95 (1998) 621-633
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Mats Andersson
Restidystrommar av holomorfa sektioner

Lit E — X vara en holomorf hermitsk vekorbunt av rang m. For varje holomorf sek-
tion f till den dual bunten E* definierar vi en residystrom Rf = ZRf med stod pa
nollstilleméngden Z/ = {f = 0}, och med virden i bunten G}A’“T0 1 ® AFE. Vi ska

diskutera grundlédggande egenskaper hos residystrommen R/ och #ven en del tillimpningar.
Om p = codim {f = 0}, s& har man

R' =R/ +.--+RI,

och i specialfallet d& f &r ett fullstindigt snitt (det vill siga att p = m) si ar Rf = R},
oberoende av metriken pa E. I sjalva verket kan R d& skrivas som

[af—/\ 5%]/\61/\.../\67,,,
m 1

dir {e;} &r en lokal holomorf ram for E och [0(1/fn) A ... A O(1/f1)] &r den vanliga
Coleff-Herrera-strommen, med f = fief + ...+ fmek, uttryckt i den duala ramen {er}

Om ¢ &r holomorf och ¢R’ = 0 s4 tillhor ¢ (lokalt) idealet genererat av f. Néagra
globala varianter av detta resultat kommer att tas upp, liksom tillimpningar med koppling
till Hilberts nollstéllesats. :

Med hjélp av R/ kan vi (i ett pseudokonvext omrade D C C™) konstruera en formel
for division och interpolation:

¢=1rf-To+ S(e),
dér S(¢) bara beror pd R/ ¢. Det visar sig att S(4) ger upphov till en holomorf fortsdttning
till D av elementet ¢ i O/I .

Utgaende frén R kan vi sedan bilda, (k, k)-strommar M, 7 med stod pa Zf, sadana att
M}, representerar den hégsta Chern-klassen for E*, och M =Y 0;]Z;], dar Z betecknar

de irreducibla komponenterna till Z/ av kodimension p, det vill sdga av hogsta dimension.
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